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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 وزارة التعليم العالي و البحث العلمي

 المركز الجامعي عبد الحفيظ بوالصوف ميلة
 

 : دالة الإنتاج في المدى القصيرولالأ المحور

 إلى: المحوريهدف ىذا 

 تعريف الطلبة بأىم مصطلحات الاقتصاد الجزئي. -
 نتاج.الفتًات التي يمر بها الإ وكذا عوامل الإنتاج، وأىمالإلدام بمفهوم دالة الإنتاج  -
 التعرف على مفهوم الإنتاج في الددى القصتَ وأنواع الإنتاج في ىذه الفتًة. -
 .التعرف على أبرز مراحل الإنتاج -

 :مقدمة
يعتبر الإقتصاد الجزئي من بتُ أىم الدقاييس الددرسة في لستلف كليات العلوم الإقتصادية وعلوم التسيتَ في لستلف مناطق العالم     

ي تخصص من التخصصات الجامعية إلا و فيو شيء من لزتويات ىذا الدقياس، لقد تطرقت نظرية الإنتاج  بل لا يكاد يخلوا أ
كغتَىا من النظريات الإقتصادية تطورا كبتَا منذ عهد الطبيعتُ حيث إعتبروا ىو خلق مادة بمعتٌ حصول على مادة جديدة من 

 مادة موجودة فعلا.
اد لأنو يسبق الأنشطة الثانية ومن جهة أخرى يمثل المحدد الرئيسي للعرض أي وضع السلع يعد الإنتاج النشاط الأساسي للاقتص   

والخدمات في متناول الدستهلكتُ أو من يقوم باستخدامها مرة ثانية لكن ىذه العملية تقوم على لرموعة من العوامل التي تساىم 
تفاعل ىذه العوامل فيما بينها يتم الحصول على منتج أو لرموعة من في الإنتاج الدواد الأولية، السلع الوسيطة، العمل.... الخ، وب

 الدنتجات يمكن فرضها في السوق.
سواء كانت استهلاكية كتوزيع دخل العائلة  ،يهتم التحليل الاقتصادي الجزئي بدراسة سلوك الوحدات الاقتصادية الفرديةكما     

 كتوجيو الدوارد الذي تدتلكها الدنشأة على الاستخدامات الدتنافسة.  المحدود على احتياجاتها من السلع والخدمات، أو إنتاجية
 : دالة الإنتاج في المدى القصيرأولا
إن الدنتجات )سلعا كانت أم خدمات( التي يطلبها الدستهلك لا يمكن تصور وجودىا من العدم، بل لابد من وجود أطراف    

( لدنتجون عندما يقدمون الدؤسساتوىذه الأطراف ىي جمهور الدنتجتُ ) ،أخرى تعمل على توفتَىا في الدكان والزمان الدناسبتُ
على إنتاج منتجات يتحملون في ذلك لرموعة من التكاليف تدثل تعويض لعناصر الإنتاج الدساهمة في تحقيق ىذا الدنتجات، ىذه 

 العناصر التي لا يمكن لأية عملية إنتاج أن تتم في غيابها .
 دالة الإنتاج ماهية -1

 .تم التطرق في ىذا العنصر مفهوم الإنتاج وعواملو، وفتًات الإنتاجس
 مفهوم الإنتاج - أ

 لزمد جصاص وردت عدة تعاريف للإنتاج يمكن ذكر أهمها في:      
 مفهوم الإنتاج يقصد بالإنتاج خلق الدنفعة أو زيادتها، وعليو يمثل الإنتاج أي عملية تسهم في تحقيق نفع، أو تجعل السلع  
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 مات في متناول الدستهلك. ويمكن التمييز ىنا بتُ مفهومتُ للإنتاج:والخد
 :أي العلاقة بتُ مقدار الكمية من عوامل (الدنتج)وىو الذي يبحث في العلاقة بتُ الدستخدم  المفهوم الفني للإنتاج ،

لأسعار. ويعبر عن العلاقة ا الانتاج الدستخدمة في إنتاج سلعة ما وكمية الإنتاج من السلعة لزل الدراسة بغض النظر عن
 الإنتاج. بدالةالإنتاج بتُ عناصر الإنتاج وكمية 

  :كمية لزدودة  وىو مفهوم يبحث في تحقيق أكبر قدر لشكن من إنتاج سلعة ما بتوظيفالمفهوم الاقتصادي للإنتاج
 .(ل التكاليفأق) من عوامل الإنتاج، أو تحقيق قدر معتُ من الإنتاج بتوظيف كمية أقل من عوامل الانتاج

نوعيتها الدادية  عملية إعداد وموائمة الدوارد الدتاحة لإشباع الرغبات البشرية وذلك بتغيتَعلى أنو   الإنتاج كما يعرف       
ين الدكاني كالنقل أو الزماني كالتخز  والكيميائية أو الحيوية لتحويلها إلى الصورة التي تحقق الإشباع كما يشمل الإنتاج أيضا التغيتَ

 لتلك الدوارد.
 عوامل الإنتاج   - ب

حاجات  يةالحصول على منتجات قابلة للاستعمال في تلب يةالدنتج بتحويل عناصر الإنتاج ومزجها بطرق لستلفة بغ يقوم  
الدثلى من عناصر  الإنتاج اللازمة للحصول على منتجات  يفةالتول يدمن تحد يمكنوالدنتج ذو سلوك عقلاني  يكونالدستهلكتُ، و 

 ويمكن تقسيم عوامل الإنتاج  وفق الجدول التالي: ،قابلة للاستخدام وبأقل تكلفة لشكنة
 أنواع عوامل الإنتاج (:11الجدول رقم )

 الدتغتَةعوامل الإنتاج  عوامل الإنتاج الثابتة
ىو العامل الذي لا يمكن تغيتَه في الددى القصتَ، وذلك لعدة أسباب -

 منها: مالية وتقنية.
 الفتًة الزمنية اللازمة لدورة الإنتاجية. الددى القصتَب يقصد -
 تتمثل أبرز عوامل الإنتاج الثابتة في: الآلات، الأراضي، الدباني، ...، -

فهي عبارة عن عوامل إنتاج يمكن تغيتَىا خلال فتًة الإنتاج، وذلك -
 حسب الطاقة الإنتاجية للمؤسسة.

اليد العاملة، الطاقة، الدواد تتمثل أبرز عوامل الإنتاج الدتغتَة في:  -
 الأولية،...

 فترات الإنتاج  -ج
 :يةحسب الفتًة الزمن منظورين الإنتاج وفقويمكن تناول موضوع 

 وجعلها سلعا  يةالدوارد الإنتاج ييفأو ىو تك يادتهاالإنتاج بأنو خلق منفعة أو ز  يعرف: ةير القص فترةالإنتاج في ال
الددخلات  تُوتكنولوجية ب يةتكون دالة الإنتاج عبارة عن علاقة فن ياضيةناحية الر وخدمات قابلة للاستعمال، ومن ال

كمتغتَ تابع، وتكون الدالة   ينةحجم الإنتاج من سلعة مع تُمستقلة وب اتالدستخدمة من عوامل الإنتاج كمتغتَ  يةالداد
عن أحجام لستلف  X يمبر قعن حجم الإنتاج، وتع Q: يعبر يث( حx1,x2,x3,…..xn)Q= fبالصيغة التالية : )

 .يةالإنتاج يةعناصر الإنتاج الدستخدمة في العمل
 بقانون غلة  يسمىعلى ما  يلللإنتاج في الددى الطو  تحليلهافي  التقليدية النظريةتعتمد  :ةيلالطو  فترةالإنتاج في ال

 نشاط يتطلبو ء، وذلك حسب ماعناصر أو عوامل الإنتاج دون استثنا جميع يتَتغ إمكانيةتتوفر للمنتج   يثالحجم، ح
 يعجم يتَتغ خلالذا الدنتج من يتمكن التي يةالزمن ةالفتً  يلالأجل الطو  يمثل يث، حالدؤسسة لدواجهة متطلبات السوق

 حجم الدشروع ككل. يتَتغ يتمخرى أبعبارة  أو والدتغتَة،عناصر الإنتاج الثابتة 
 ةالطويلو  رة القصيرةن الإنتاج في الفت(: يوضح الفرق بي12الجدول رقم )

 ةيلالطو  الفترةالإنتاج في   ةير القص الفترةالإنتاج في  
الفتًة القصتَة ىي الفتًة الزمنية التي يمكن فيها للمشروع تغيتَ الكمية الدنتجة من -

بينما تظل  (،مثل العمل)عناصر الإنتاج الدستخدمة  خلال تغيتَ كمية بعض
 (.اني والآلاتكالدب)عناصر الإنتاج الأخرى ثابتة 

فالفتًة القصتَة ىي الفتًة التي يبقى فيها على الأقل عنصر واحد من عناصر  وعليو
 .الإنتاج متغتَا بينما تتغتَ باقي عناصر

الفتًة الطويلة فهي الفتًة الزمنية التي تصبح فيها جميع عناصر الإنتاج الدستخدمة -
 .متغتَة

التخطيطي الذي تتغتَ خلالو العملية التي تثمل الأفق  الفتًةيمكن اعتبارىا ب -
 الإنتاجية. 
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  مفهوم دالة الإنتاج -د
 (السلع من الدنتجة الكمية( )الناتج) والدخرجات(  الإنتاج عناصر) الددخلات بتُ العلاقة بأنها الإنتاج دالة تعرف، 

 التي السلعة ىذه من كمية ظمأع يوضح الذي الشكل أو الجدول أو الدعادلة ىي سلعة لأي الإنتاج دالة فإن وبالتالي
           :التالي الشكل على صياغتها يمكن حيث معينة زمنية فتًة في الددخلات باستعمال تنتج أن يمكن

             
 الإنتاج حجم  تدثل : Q حيث

 K ,Lالتوالي على والعمل الدال رأس:  الإنتاج عوامل تدثل 
:T التكنولوجي العامل 

 جبار  بوكثير يمكن التعبتَ عنها بطرق التالية:ن دالة الإنتاج: صيغ التعبير ع 
  :يبتُ العلاقة السببية الارتباطية بينتُ كميينة الإنتيناج كعنصينر تينابع، وعوامينل الإنتيناج كعناصينر مسينتقلة، نموذج رياضي

نمينوذج حيينث يمكينن مينن خينلال ىينذا ال،             نتيناج الشينكل التينالي:عينام يمكينن كتابينة دالينة الإ وبشكل
 تحديد مستويات الإنتاج الدقابلة لكل تركيبة من عوامل الإنتاج الدستخدمة. 

  :يمكينينينن التعبينينينتَ عينينينن الكميينينينة الدنتجينينينة مينينينن خينينينلال جينينيندول يبينينينتُ لستلينينينف التًكيبينينينات عوامينينينل الإنتينينيناج جدددداول الإنتددداج
 الدستخدمة للحصول عل كل مستوى من مستويات الإنتاج من سلعة معينة.

 :صول على منحتٌ الإنتاج من خلال ترجمة جدول الإنتيناج أو دالينة الإنتيناج يكينون في شينكل يتم الح منحنى الإنتاج
 بياني يوضح لستلف الكميات الدستخدمة من عوامل الإنتاج للحصول على كل مستوى من مستويات الإنتاج.

  .دالة الإنتاج خلال  الفترة القصيرةتعريف ثانيا: 
الإنتاج، وبما أنو من الصعب جدا دراسة تطور كل  عوامللا يتم إلا إذا ربطنا بتُ تطور ة إن فهم العملية الإنتاجية بصورة دقيق   

ونكتب  الدالة كالآتي      Lوالعمل  Kالإنتاج هما رأس الدال  عواملفقط من  عاملتُفي آن واحد، فإنو سيتم التًكيز على  العوامل
         

 : عامل الإنتاج ثابت )رأس المال(Kحيث:  
        L (العمل) متغير: عامل الإنتاج 

                ي ينج الكلا ة الإنتى دالينر علينين، وعليو نعبتَغمتر يكون عنصر رأس الدال ثابت وعنصر العمل يندى القصيينينينفي الد     
 . الدستخدمةكما أن كمية الناتج تتزايد كلما زاد عدد وحدات العمل ،         يلي: امينك

  :للإنتاج أنواع ثلاثة بتُ القصتَ الددى في يزالتمي ويمكن

 خلال  الفترة القصيرة. لإنتاجاأنواع  (:11الشكل رقم )

 

 

 

 

دالة الإنتاج في المدى 
 القصير 

 PMالإنتاج المتوسط  PTالإنتاج الكلي 

 pmالإنتاج الحدي 
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من عوامل  ىي عبارة عن الكميات الكلية الدنتجة من السلعة نتيجة استخدام كميات لستلفة :(PT) الكلي الناتج -1
            : تيةنتاج ، ويتم تقديرىا بالعلاقة الاالإ

 الوحدة إنتاج معدل عن عبارة ىو أو الدستخدم، الإنتاج عنصر كمية إلى الإنتاج نسبة يمثل :(PM)المتوسط الإنتاج -2
 .الإنتاج عناصر من الواحدة

الكلي إلى عدد الوحدات الدستعمل من أحد  والذي يشتَ إلى معدل الناتج الإنتاج،يمثل الإنتاجية الدتوسطة لأحد عوامل  
 الإنتاج ويكتب كما يلي: عوامل

  .عوامل الإنتاج الدستعمل من أحد وحدات عدد/ الكلي الإنتاج حجم=  المتوسط الإنتاج  
 الناتج المتوسط بالنسبة لعنصر العمل : 

    
 

 
 

  

 
 

  رأس المالالناتج المتوسط بالنسبة لعنصر:  

    
 

 
 

  

 
 

رة عن التغيتَ في الإنتاج الكلي خلال عملية إنتاجية معينة بسبب تغتَ كمية عامل ىو عبا: (pm)الإنتاج الحدي  -3
 بوحدة واحدة.  Lالإنتاج الدتغتَ 

 التغتَ في الناتج الكلي= (pm)الناتج الحدي 
  عدد العمال

    
   

  
  

     

     

 
 توسطالعلاقة بين الناتج الكلي، الحدي، والم 

 :وتلخيص العلاقة  كما يلي يمكن استنتاج
 الحديج نتا والإج الكلي ا تنالعلاقة بين الإ - أ

عندما يكون الناتج الحدي موجبا، يكون الإنتاج الكلي متزايد أي أن الإنتاج يزيد بزيادة الدستخدم من عنصر العمل،  -
 ويتك التمييز ىنا بمرحلتتُ:

ب ومتزايد، يكون فيها الإنتاج الكلي متزايد بمعدل متزايد، بمعتٌ أن إنتاجية يكون الإنتاج الحدي موج المرحلة الأولى:
 العامل الإضافي أكبر من إنتاجية العامل السابق.

 قل من إنتاجية العمل السابق.الدرحلة الثانية: يكون الإنتاج الحدي موجب لكن متناقص، 
 .عندما يكون الناتج الحدي يساوي الصفر، يكون الإنتاج الكلي في أقصى قيمة لو 
  ىذا أن العامل الإضافي لا يزيد في الإنتاج  متناقص، معتٌ الكليالإنتاج ، يكون سالبعندما يكون الناتج الحدي

 وإنما ينقصو.
 متوسطالعلاقة بين الإنتاج الكلي وال - ب

 مة لو عندما يتساوى مع الإنتاج الحدييبلغ الإنتاج الدتوسط أقصى قي    

  يعتٍ ىذا القانون أنو عند تزايد أحد عوامل الإنتاج بوحدات  :الإنتاجية الحدية المتناقصة( قانون) الغلةقانون تناقص
متساوية مع افتًاض ثبات العوامل الأخرى فإن الناتج الكلي سيزيد بمعدل متزايد في البداية حتى مستوى معتُ الذي 

 متناقص عنده ، ومن ثم أي زيادة سوف تتًجم بتناقص الناتج الكلي ولتوضيح ذلك نأخذ الدثال التالي: بمعدل يزداد
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 ىي:حتى يسري قانون تناقص الغلة يجب تحقق لرموعة من الشروط : تي يقوم عليها قانون تناقص الغلةالفروض ال 
 خر.الآثبات خدمات أحد عنصري الإنتاج و تغتَ خدمات عنصر الإنتاج   - أ

 متماثلة.الوحدات الدستخدمة من عنصر الإنتاج الدتغتَ يجب أن تكون من طبيعة واحدة ( متشابهة و ذات كفاءة  - ب
 ثبات مستوى الفن الإنتاجي الدعتمد في عملية الإنتاج . - ت

 مراحل الإنتاج والمنطقة الاقتصادية ثالثا:

ويتقاطع  لوتوسط لأقصى قيمة ة التي يصل فيها الناتج الدالنقط رحلة من نقطة الأصل حتىذه الدىوتبدأ  :الأولىالمرحلة  -1
عد بأي  عدلات متزايدة وفي نهايتهارحلة بمذه الدىداية بالناتج الحدي؛ حيث يزداد الناتج الكلي في  تٌمع منح في تلك النقطة

يكون الناتج الحدي في رحلة ذه الدىفي نقطة الانعطاف في منتصف )عدلات متناقصة يصبح متزايدا ولكن بمو، نقطة انعطاف
 PML=pmL            0 =L                   ي:ىرحلة لدذه اىأن حدود  أي لو(،أقصى قيمة 

التناقص با ىعدبالعظمى ثم يبدأ  وتوسط لقيمترحلة من النقطة التي يصل فيها الناتج الدذه الدىوتبدأ  الثانية:المرحلة  -2
ذه النقطة ىحتى النقطة التي ينعدم فيها؛ وفي  حلة الأولىر التناقص من الد في يستمرالناتج الحدي الذي  ويكون أعلى من

 أدى لزيادة لشامازالت متزايدة  (K الرأس الد)ت بالعنصر الثاأي أن إنتاجية  ، مةيالكلي في أقصى ق ة يكون الناتجتَ الأخ
 ي:ىرحلة ذه الدىحدود  وأنحلة؛ ر ذه الدى في  (Lالدتغتَ )العملتوسط للعنصر الناتج الالكلي رغم تناقص  الناتج

                                                                          =0  pmL                                PML=PT           

رحلة ذه الدىستمر في ما لا نهاية حيث ي حلة من النقطة التي ينعدم فيها الناتج الحدي إلىر ذه الدىوتبدأ  الثالثة:المرحلة  -3
يدل على انخفاض  لشاوكذلك يبدأ معها الناتج الكلي في التناقص  ،توسط موجباالدالناتج الناتج الحدي سالبا و  كل من  انخفاض

 (Lوالعمل K)رأس الدال ة تغتَ ة والدبتالثا إنتاجية كل عوامل الإنتاج
 السؤال المطروح هنا: ما هي أحسن مرحلة من مراحل الإنتاج؟

 (L)( موجبة، يكون من مصلحة الدنتج العقلاني الاستمرار في زيادة Lتكون الإنتاجية الحدية لينينعامل العمل ) الأولىالدرحلة  في
سالبة، ولذذا فالدنتج  pmLطالدا أن ىناك إضافات موجبة للإنتاجية الكلية، أما الدرحلة الثالثة تكون الإنتاجية الحدية للعمل 

 .Lات أخرى للعمل العقلاني لا يقوم بإضاف
 ومنو يستنتج أن الدرحلة الثانية تكون مردوديتها الحدية والدتوسطة موجبة ومتناقصة على التوالي.   

يمثل الجدول التالي الإنتاج الكلي الناتج عن استخدام وحدات من عنصر الأرض والعمل على افتًاض إضافة : (11رقم ) تمرين
 ل إلى الكمية الثابتة من عنصر الأرض.من عنصر العم وحدات متتالية ومتساوية

 K 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1الأرض 
 L 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9العمل
 PT 0 20 50 90 120 140 150 150 140 120الكلي  الإنتاج

 (.pml(، والناتج الحدي )MLP: حساب كل من الناتج الدتوسط )المطلوب
 

 :الحل
 (PML)المتوسط حساب الإنتاج  -1
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 س الطريقةبنفالجدول حساب باقي القيم 
 

 (pml) الحديحساب الإنتاج  -2

    
       

     

 

    
    

   
    

 .حساب باقي القيم الجدول بنفس الطريقة 
 

 K 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 الأرض
 L 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9العمل
 PT 0 20 50 90 120 140 150 150 140 120الكلي  جالإنتا 

 -mLp - 20 30 40 30 20 10 0 10- 20الانتاج الحدي 
 PML  - 20 25 30 30 28 25 21.42 17.5 13.33الانتاج المتوسط

  تَ لدؤسسة ما كالآتي:الددى القصلتكن دالة الإنتاج  في   :(21رقم ) تمرين

Q=-5L3+10L2+20L 

 المطلوب:
 في الددى القصتَ. Lأحسب الإنتاجية الدتوسطة والحدية للعمل -1
 .pmL=PMLالتي يتحقق عندىا . Lأحسب قيم  -2
 أحسب مستوى الإنتاج الأمثل. -3
 حدد مراحل إنتاج الدؤسسة في الددى القصتَ. -4
 الحل:
 في المدى القصير Lالإنتاجية المتوسطة والحدية للعمل حساب -1

 لإنتاجية المتوسطة للعملحساب اL 

PML= 

 
 

             

 
 

PML= -5L2+10L+20 

  للعمل ةالحديحساب الإنتاجيةL: 

PmL=  

  
 - 1 5L2 +20L+20 

 :pmL=PMLالتي يتحقق عندها . Lب قيم احس -2
pmL=PML 15- = L2 +20L+20 5-= L2 +20L+20 

                          =-10 L2+10L=0         +10L(-L+1)=0   

 L=0 , L=1أي: 
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فإنو تتساوى الإنتاجية الحدية للعمل مع الإنتاجية الدتوسطة للعمل، وفي ىذه النقطة تكون الإنتاجية الدتوسطة  L=1ومنو عند   
 للعمل عند أعظم قيمة لذا أي: 

     

  
= -10L+10 L=1 

 :ب مستوى الإنتاج الأمثلاحس -3
 الدستوى الأمثل عند: يتحقق  

PmL=0         −15L2 + 20L+ 20  
Δ= b2 – 4ac 
= (20)2 − 4(−15)(20) = 1600  
√Δ= √1600 = 40 
 ومنو: 

L1=     

  
 

      

      
  مرفوض      

L2=      

  
 

      

      
 مقبول   

 وحدة العمل   L*=2: ومنو

 ون مسنوى الإنتاج الأمثل ىو:في دالة الإنتاج يك *Lوبتعويض 

Q = −5(2)2 + 10(2)2 + 20(2) = 41 وحدة    

 :د مراحل إنتاج المؤسسة في المدى القصيريحدت -4
 :المرحلة الأولى        

    

 
             ] 

 [L=0, L=1ومنو: [

 الثانية المرحلة :]   
 

 
           ] 

 [L=1, L*=2ومنو: [

  الثالثةالمرحلة] :L*=2, L2=+∞] 


